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Weyl 代数と Clifford 代数

k:可換体. chark = p ̸= 0, 2.
h, k ,C : 他のものと可換な変数...

Weyl代数:

Weyl
(h,C)
n+1 = k[h,C ,X0,X1, . . . ,Xn, X̄0, X̄1, . . . , X̄n]

relation (CCR): [X̄i ,Xj ] = hCδij .

Clifford 代数

Cliff
(h,C ,k)
n+1 = k[h,C , k ,E0, . . . ,En, Ē0, . . . , Ēn]

relation(CAR): [Ēi ,Ej ]+ = Chkδij .
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Weyl Clifford 代数

WC
(h,C ,k)
n+1 = Weyl

(h,C)
n+1 ⊗k[h,C ] Cliff

(h,C ,k)
n+1

= k[h,C , k ,X0, . . . ,Xn, X̄0, . . . , X̄n,E0, . . . ,En, Ē0, . . . , Ēn]

微分 ∂, ∂̄ が存在:...

∂ :


Xi 7→ Ei

X̄i 7→ 0

Ei 7→ 0

Ēi 7→ kX̄i .

∂̄ :


Xi 7→ 0

X̄i 7→ Ēi

Ei 7→ −kXi

Ēi 7→ 0.
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方針

1. Pn × Pn 上の graded sheaf of algebras A の構成。
2. A は ∂, ∂̄ に関する double complex.

3. (A, ∂̄) は Pn × Pn 上の別の sheaf of algebrasと
quasi-isomorphic.

4. cohomollogy の計算
5. Deligne-Illusie 理論のマネ。
6. h→ 0 による可換理論との比較。
7. ∂ ↔ ∂̄ 対称性の吟味。
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Apre (拘束条件 µR = 0)

WC = k[h,C , k ,X0, . . . ,Xn, X̄0, . . . , X̄n,E0, . . . ,En, Ē0, . . . , Ēn]

µR =
∑
i

(Xi X̄ik + Ei Ēi)− RkC

[µR , f ] = sdeg(f )f .

(WC)0
def
= {x ∈ WC ; sdeg(x) = 0}

ただし sdeg とは...

sdeg(Xi) = 1, sdeg(X̄i) = −1, sdeg(Ei) = 1, sdeg(Ēi) = −1,
sdeg(k) = 0, sdeg(h) = 0, sdeg(C ) = 0.

Apre = (WC)0/(µR)
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Torsion の追放 (新しい関係式の導入)

A = Image(Apre → Apre[
1

k
]).

µR =
∑
i

(Xi X̄ik + Ei Ēi)− RkC = 0 in A

=⇒
m :=

∑
i

Xi X̄i = −
1

k

∑
Ei Ēi in A

=⇒ m(m + h)(m + 2h) · · · (m + (n + 1)h) = 0 in A.
((Ei Ēi)

2 = khEi Ēi に注意)
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Dolbeault complex

1. Pn × Pn 上の graded sheaf of algebras A の構成。
← A に対応する層。

2. A は ∂, ∂̄ に関する double complex.

これをDolbeault complex と呼ぼう

3. (A, ∂̄) と quasi-isomorphic な層は?
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予想

A は次の subalgebraと graded ∂̄-complex として (tail 部分を
除いて) quasi-isomorphic.

k[h,X0,X1, . . . ,Xn,

X̄ p
0 , X̄

p
1 , . . . , X̄

p
n ,

X̄ p−1
0 Ē0, X̄

p−1
1 Ē1, . . . X̄

p−1
n Ēn,

{X p
a X̄

p
a ϵ− X p−1

a X̄ p
a EaCR}na=0]

ただし
ϵ =

∑
i

X̄iEi

である。( ∂̄ϵ = µ0 に注意。)
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